
Mathematica 9.01 results for 

Charlwood’s integrals

1

In[42]:= Integrate@ArcSin@xD Log@xD, xD

Out[42]= -2 1 - x
2

+ x ArcSin@xD H-1 + Log@xDL + -1 + 1 - x
2

Log@xD + LogB1 + 1 - x
2 F

2

In[43]:= IntegrateB
x ArcSin@xD

1 - x2

, xF

Out[43]= x - 1 - x
2

ArcSin@xD

3

In[44]:= IntegrateBArcSinB x + 1 - x F, xF

Out[44]= -x ArcSinB x - 1 + x F -

H1 + xL J1 + 2 x - 2 x 1 + x N2

2 -x + x 1 + x J-3 - 2 x + 2 x 1 + x N +

3 -2 - 4 x + 4 x 1 + x LogB2 -x + x 1 + x + -2 - 4 x + 4 x 1 + x F �
J8 2 J- x + 1 + x N3 J1 + x - x 1 + x N2N
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4

In[45]:= IntegrateBLogB1 + x 1 + x
2 F, xF

Out[45]= -2 x +

J5 + 5 N ArcTanB 2

1+ 5

xF
10 J1 + 5 N

+
2

-1 + 5

ArcTanB 2

-1 + 5

1 + x
2 F -

J-5 + 5 N ArcTanhB 2

-1+ 5

xF
10 J-1 + 5 N

-
2

1 + 5

ArcTanhB 2

1 + 5

1 + x
2 F + x LogB1 + x 1 + x

2 F

5

In[46]:= IntegrateB
Cos@xD2

Cos@xD4
+ Cos@xD2

+ 1

, xF

Out[46]= - 2 ä Cos@xD2
EllipticPiB 3

2

+
ä 3

2

, ä ArcSinhB -
2 ä

-3 ä + 3

Tan@xDF,

3 ä - 3

3 ä + 3

F

1 -
2 ä Tan@xD2

-3 ä + 3

1 +
2 ä Tan@xD2

3 ä + 3

� -
ä

-3 ä + 3

15 + 8 Cos@2 xD + Cos@4 xD

6

In[47]:= IntegrateBTan@xD 1 + Tan@xD4
, xF

Out[47]=

1

2

1 + Tan@xD4
- 8 CosB x

2

F4

Cos@xD2
-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

+
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Out[47]=

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F

. J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 2 Sec@xD Sin@3 xD
3 + Cos@4 xD -

2 Tan@xD
3 + Cos@4 xD

1 + Tan@xD4 �

-1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N H3 + Cos@4 xDL
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Out[47]=

- 16 CosB x

2

F -

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F

SinB x

2

F . J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

�
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Out[47]=

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 � J -1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N

JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N 3 + Cos@4 xD N +

16 CosB x

2

F3

-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F
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Out[47]=

SinB x

2

F . J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 � J -1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N

JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N 3 + Cos@4 xD N -

4 CosB x

2

F4 H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F
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Out[47]=

-J2 JH-1 + äL + -1 - ä N JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL Sin@xDN � Jä + -1 - ä +

JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN3

+

2 JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N Sin@2 xD
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

. J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 �

-1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N

-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

3 + Cos@4 xD -

16 CosB x

2

F4

-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB ,

, F +

mma.nb  7
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Out[47]=

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F

Sin@4 xD . J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 � J -1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N

JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N H3 + Cos@4 xDL3�2N -

4 CosB x

2

F4

-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

+

8   mma.nb
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Out[47]=

EllipticFBArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä JH-1 + äL + -1 - ä N
JH-1 - äL + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F, 4 - 2 2 F +

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

EllipticPiB 2 -1 + ä Jä + -1 - ä N
J-ä + -1 + ä N J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N ,

ArcSinB
J2 ä+ -1-ä + -1+ä N JH-1-2 äL+2 -1+ä +TanA x

2
E2N

-1+ä JH-1+2 äL+2 -1-ä +TanA x

2
E2N

2

F,

4 - 2 2 F H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2

- J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N SecB x

2

F2

TanB x

2

F H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2

-

J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N SecB x

2

F2

TanB x

2

F �

J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 �

-1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N
3 + Cos@4 xD . J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
-
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Out[47]=

J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

-

8 CosB x

2

F4

-

JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä N H-ä + Cos@2 xDL
Jä + -1 - ä + JH-1 + äL + -1 - ä N Cos@xDN2

. J2 ä + -1 - ä - -1 + ä N H1 - 2 äL + 2 -1 - ä - TanB x

2

F2 �
J-2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 H2 + 6 äL -
8

-1 - ä

- 5 -1 + ä + H2 + 4 äL 2

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecA x

2
E2

TanA x

2
E

-1 + ä JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanA x

2
E2N -

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecB x

2

F2

TanB x

2

F H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 �
2 2 . J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N J4 - 2 2 N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

+

JH-4 - 4 äL - H3 - 5 äL -1 - ä + H5 - 3 äL -1 + ä + 4 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecA x

2
E2

TanA x

2
E

-1 + ä JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanA x

2
E2N -

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecB x

2

F2

TanB x

2

F H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 �
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Out[47]=

2 2 . J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

1 - JH-1 + äL + -1 - ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
JH-1 - äL + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N J4 - 2 2 N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

+

JH-4 - 4 äL - H1 - 4 äL -1 - ä + H4 - äL -1 + ä + 2 H-1 - äL3�2
-1 + ä N

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecA x

2
E2

TanA x

2
E

-1 + ä JH-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanA x

2
E2N -

J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N SecB x

2

F2

TanB x

2

F H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 2 �
2 2 . J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
-1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

1 - Jä + -1 - ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
J-ä + -1 + ä N H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �
2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2

. 1 - J2 ä + -1 - ä + -1 + ä N J4 - 2 2 N H-1 - 2 äL + 2 -1 + ä + TanB x

2

F2 �

2 -1 + ä H-1 + 2 äL + 2 -1 - ä + TanB x

2

F2 �
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Out[47]=

J -1 + ä JH-12 + 4 äL + H7 + 8 äL -1 - ä N JH2 + 2 äL - H2 - äL -1 + ä N 3 + Cos@4 xD N

7

In[49]:= IntegrateB
Tan@xD

Sec@xD3
+ 1

, xF

Out[49]= - ä Cos@xD2
EllipticFBä ArcSinhB 3

ä Cos@xD SecA x

2
E2

-3 ä + 3

F,

3 ä - 3

3 ä + 3

F -

EllipticPiB 1

6

J3 + ä 3 N, ä ArcSinhB 3

ä Cos@xD SecA x

2
E2

-3 ä + 3

F,

3 ä - 3

3 ä + 3

F SecB x

2

F4

H4 + 3 Cos@xD + Cos@3 xDL Sec@xD3

3 - 3 ä TanA x

2
E2

-3 ä + 3

3 + 3 ä TanA x

2
E2

3 ä + 3

�

3

Cos@xD SecA x

2
E2

-3 - ä 3

1 + 3 TanB x

2

F4

8

In[48]:= IntegrateB Tan@xD2
+ 2 Tan@xD + 2 , xF

Out[48]= - 4 Cos@xD
EllipticFBArcSinB. IRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + TanB x

2

F �
IRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F F,

-IIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 3EMIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4
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&, 1E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E + TanB x

2

F 2

. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2EM
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 3E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 3EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F
. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2EM

�
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Out[48]=

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F �
I1 + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1EM I-1 - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2EM

I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2EMIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EM
1 + 2 TanB x

2

F - 2 TanB x

2

F3

+ TanB x

2

F4

+

2 EllipticFBArcSinB. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EM
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F F,

IIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 3EMIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EMM �IIRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 3EM
IRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EMMF

IRootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E - RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EM
. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 4EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E + TanB x

2

F 2

. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2EM
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 3E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 3EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + TanB x

2

F
. I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2EM

-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4E + TanB x

2

F �

�
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Out[48]=

I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EM
-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2E + TanB x

2

F �
I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 1E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1

3
+ ð1

4
&, 2EM

I-RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 2E + RootA1 + 2 ð1 - 2 ð1
3

+ ð1
4

&, 4EM
1 + 2 TanB x

2

F - 2 TanB x

2

F3

+ TanB x

2

F4

2 + 2 Tan@xD + Tan@xD2 � H1 +

Cos@
xDL

3 + Cos@2 xD + 2 Sin@2 xD
H1 + Cos@xDL2

9

In[50]:= IntegrateBSin@xD ArcTanB Sec@xD - 1 F, xF

Out[50]= -ArcTanB H1 - Cos@xDL Sec@xD F Cos@xD +
1

2

Cos@xD H1 - Cos@xDL Sec@xD -

CotB x

4

F CotB x

2

F EllipticFBArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F +

2 EllipticPiB-3 + 2 2 , -ArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F

H-1 + Sec@xDL 3 - 2 2 - TanB x

4

F2

1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2 �

8 - J-3 + 2 2 N EllipticFBArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F +

2 EllipticPiB-3 + 2 2 , -ArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F SecB x

4

F2

� +
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Out[50]=

-1 + Sec@xD 3 - 2 2 - TanB x

4

F2 � 8 1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2

+

1 � 8 3 - 2 2 - TanB x

4

F2

EllipticFBArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F +

2 EllipticPiB-3 + 2 2 , -ArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F SecB x

4

F2

-1 + Sec@xD

1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2

+
1

8

CscB x

4

F2

EllipticFBArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F +

2 EllipticPiB-3 + 2 2 , -ArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F

-1 + Sec@xD 3 - 2 2 - TanB x

4

F2

1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2

-

1

2

CotB x

4

F -1 + Sec@xD 3 - 2 2 - TanB x

4

F2

1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2

SecA x

4
E2

4 3 - 2 2 1 -
TanA x

4
E2

3-2 2

1 -
J17-12 2 N TanA x

4
E2

3-2 2

- SecB x

4

F2 � 2 3 - 2 2

1 -

TanA x

4
E2

3 - 2 2

1 -

J17 - 12 2 N TanA x

4
E2

3 - 2 2

1 -

J-3 + 2 2 N TanA x

4
E2

3 - 2 2

-

1 � J4 -1 + Sec@xD NCotB x

4

F EllipticFBArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F +

2 EllipticPiB-3 + 2 2 , -ArcSinB TanA x

4
E

3 - 2 2

F, 17 - 12 2 F
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Out[50]=

Sec@xD 3 - 2 2 - TanB x

4

F2

1 + J-3 + 2 2 N TanB x

4

F2

Tan@xD

10

In[51]:= IntegrateB
x3 Exp@ArcSin@xDD

1 - x2

, xF

Out[51]= -
1

40

ã
ArcSin@xD

15 -x + 1 - x
2

- 3 Cos@3 ArcSin@xDD + Sin@3 ArcSin@xDD

11

In[52]:= Integrate@Hx * Log@1 + x^2D * Log@x + Sqrt@1 + x^2DDL � Sqrt@1 + x^2D, xD

Out[52]= 4 x - 2 ArcTan@xD - 2 1 + x
2

LogBx + 1 + x
2 F + LogA1 + x

2E -x + 1 + x
2

LogBx + 1 + x
2 F

12

In[53]:= Integrate@ArcTan@x + Sqrt@1 - x^2DD, xD

Out[53]= x ArcTanBx + 1 - x
2 F +

1

16

-8 ArcSin@xD + 2 2 + 2 ä 3 ArcTanBJJ1 + ä 3 - 2 x
2N I-1 + x

2MN � -3 ä - 3 + 2 3 x
4

+

x
3

-6 - 2 ä 3 - 2 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+ x 6 + 2 ä 3 - 2 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+

x
2

3 ä - 3 + 2 6 - 6 ä 3 1 - x
2 F - 2 2 + 2 ä 3 ArcTanB

JJ1 + ä 3 - 2 x
2N I-1 + x

2MN � -3 ä - 3 + 2 3 x
4

+ 2 x -3 - ä 3 + 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+

2 x
3

3 + ä 3 + 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+ x
2

3 ä - 3 + 2 6 - 6 ä 3 1 - x
2 F -

2 2 - 2 ä 3 ArcTanBJI-1 + x
2M J-1 + ä 3 + 2 x

2NN �
3 ä - 3 + 2 3 x

4
+ x 6 - 2 ä 3 - 2 2 + 2 ä 3 1 - x

2
+

x
3

-6 + 2 ä 3 - 2 2 + 2 ä 3 1 - x
2

+ x
2

-3 ä - 3 + 2 6 + 6 ä 3 1 - x
2 F +

2 2 - 2 ä 3 ArcTanBJI-1 + x
2M J-1 + ä 3 + 2 x

2NN �
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Out[53]=

3 ä - 3 + 2 3 x
4

+ 2 x
3

3 - ä 3 + 2 + 2 ä 3 1 - x
2

+

2 x -3 + ä 3 + 2 + 2 ä 3 1 - x
2

+ x
2

-3 ä - 3 + 2 6 + 6 ä 3 1 - x
2 F -

2 LogB-
1

2

-
ä 3

2

+ x
2F + 2 ä 3 LogB-

1

2

-
ä 3

2

+ x
2F - 2 LogB 1

2

ä Jä + 3 N + x
2F -

2 ä 3 LogB 1

2

ä Jä + 3 N + x
2F -

ä 2 - 2 ä 3 LogB16 J1 + 3 x + x
2N2F +

ä 2 + 2 ä 3 LogB16 J1 + 3 x + x
2N2F +

ä 2 - 2 ä 3 LogBJ4 - 4 3 x + 4 x
2N2F -

ä 2 + 2 ä 3 LogBJ4 - 4 3 x + 4 x
2N2F -

ä 2 + 2 ä 3 LogB3 ä + 3 - J-ä + 3 N x
4

+ 2 ä 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+

5 ä x
2

2 + 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+ x 3 + 5 ä 3 + 3 ä 6 - 6 ä 3 1 - x
2

+

ä x
3

3 ä + 3 3 + 6 - 6 ä 3 1 - x
2 F + ä 2 + 2 ä 3

LogB3 ä + 3 - J-ä + 3 N x
4

+ 2 ä 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+ 5 ä x
2

2 + 2 - 2 ä 3 1 - x
2

+

x
3

3 - 3 ä 3 - ä 6 - 6 ä 3 1 - x
2

- ä x -3 ä + 5 3 + 3 6 - 6 ä 3 1 - x
2 F +

ä 2 - 2 ä 3 LogB-3 ä + 3 - Jä + 3 N x
4

- 2 ä 2 + 2 ä 3 1 - x
2

-

5 ä x
2

2 + 2 + 2 ä 3 1 - x
2

+ x 3 - 5 ä 3 - 3 ä 6 + 6 ä 3 1 - x
2

-

ä x
3

-3 ä + 3 3 + 6 + 6 ä 3 1 - x
2 F - ä 2 - 2 ä 3

LogB-3 ä + 3 - Jä + 3 N x
4

- 2 ä 2 + 2 ä 3 1 - x
2

- 5 ä x
2

2 + 2 + 2 ä 3 1 - x
2

+

x
3

3 + 3 ä 3 + ä 6 + 6 ä 3 1 - x
2

+ ä x 3 ä + 5 3 + 3 6 + 6 ä 3 1 - x
2 F

13

Integrate@x * ArcTan@x + Sqrt@1 - x^2DD � Sqrt@1 - x^2D, xD

-
ArcSin@xD

2

- 1 - x
2

ArcTanBx + 1 - x
2 F +

1

4 6 J1 - ä 3 N
J-3 ä + 3 N ArcTanB 3 - ä 3 - 12 ä x + 4 3 x -

- - - - - -
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12 ä 3 x
2

- 12 ä x
3

- 4 3 x
3

- 3 x
4

- ä 3 x
4

- 2 ä 2 J1 - ä 3 N x 1 - x
2

-

2 ä 6 J1 - ä 3 N x
2

1 - x
2

- 2 ä 2 J1 - ä 3 N x
3

1 - x
2 �

Jä - 3 - 6 x + 6 ä 3 x + 30 ä x
2

- 2 3 x
2

+ 6 x
3

+ 18 ä 3 x
3

+ 11 ä x
4

+ 3 3 x
4NF -

1

4 6 J1 - ä 3 N
J-3 ä + 3 N ArcTanB 3 - ä 3 + 12 ä x - 4 3 x - 12 ä 3 x

2
+

12 ä x
3

+ 4 3 x
3

- 3 x
4

- ä 3 x
4

+ 2 ä 2 J1 - ä 3 N x 1 - x
2

-

2 ä 6 J1 - ä 3 N x
2

1 - x
2

+ 2 ä 2 J1 - ä 3 N x
3

1 - x
2 �

Jä - 3 + 6 x - 6 ä 3 x + 30 ä x
2

- 2 3 x
2

- 6 x
3

- 18 ä 3 x
3

+ 11 ä x
4

+ 3 3 x
4NF -

1

4 6 J1 + ä 3 N
J3 ä + 3 N ArcTanB -3 - ä 3 - 12 ä x - 4 3 x - 12 ä 3 x

2
-

12 ä x
3

+ 4 3 x
3

+ 3 x
4

- ä 3 x
4

- 2 ä 2 J1 + ä 3 N x 1 - x
2

-

2 ä 6 J1 + ä 3 N x
2

1 - x
2

- 2 ä 2 J1 + ä 3 N x
3

1 - x
2 �

J-ä - 3 - 6 x - 6 ä 3 x - 30 ä x
2

- 2 3 x
2

+ 6 x
3

- 18 ä 3 x
3

- 11 ä x
4

+ 3 3 x
4NF +

1

4 6 J1 + ä 3 N
J3 ä + 3 N ArcTanB -3 - ä 3 + 12 ä x + 4 3 x - 12 ä 3 x

2
+

12 ä x
3

- 4 3 x
3

+ 3 x
4

- ä 3 x
4

+ 2 ä 2 J1 + ä 3 N x 1 - x
2

-

2 ä 6 J1 + ä 3 N x
2

1 - x
2

+ 2 ä 2 J1 + ä 3 N x
3

1 - x
2 �

J-ä - 3 + 6 x + 6 ä 3 x - 30 ä x
2

- 2 3 x
2

- 6 x
3

+ 18 ä 3 x
3

- 11 ä x
4

+ 3 3 x
4NF -

ä J-3 ä + 3 N LogBJ-ä + 3 - 2 xN2 Jä + 3 - 2 xN2F
8 6 J1 - ä 3 N

+

ä J3 ä + 3 N LogBJ-ä + 3 - 2 xN2 Jä + 3 - 2 xN2F
8 6 J1 + ä 3 N

+

-
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ä J-3 ä + 3 N LogBJ-ä + 3 + 2 xN2 Jä + 3 + 2 xN2F
8 6 J1 - ä 3 N

-

ä J3 ä + 3 N LogBJ-ä + 3 + 2 xN2 Jä + 3 + 2 xN2F
8 6 J1 + ä 3 N

+

J3 ä + 3 N LogB-
1

2
-

ä 3

2
+ x2F

8 3

+

J-3 ä + 3 N LogB-
1

2
+

ä 3

2
+ x2F

8 3

+

1

8 6 J1 - ä 3 N
ä J-3 ä + 3 N LogB3 ä + 3 - 3 x - 5 ä 3 x + 10 ä x

2
+ 3 x

3
- 3 ä 3 x

3
+

ä x
4

- 3 x
4

+ 2 ä 2 J1 - ä 3 N 1 - x
2

- 3 ä 6 J1 - ä 3 N x 1 - x
2

+

5 ä 2 J1 - ä 3 N x
2

1 - x
2

- ä 6 J1 - ä 3 N x
3

1 - x
2 F -

1

8 6 J1 - ä 3 N
ä J-3 ä + 3 N LogB3 ä + 3 + 3 x + 5 ä 3 x + 10 ä x

2
- 3 x

3
+ 3 ä 3 x

3
+

ä x
4

- 3 x
4

+ 2 ä 2 J1 - ä 3 N 1 - x
2

+ 3 ä 6 J1 - ä 3 N x 1 - x
2

+

5 ä 2 J1 - ä 3 N x
2

1 - x
2

+ ä 6 J1 - ä 3 N x
3

1 - x
2 F +

1

8 6 J1 + ä 3 N
ä J3 ä + 3 N LogB-3 ä + 3 + 3 x - 5 ä 3 x - 10 ä x

2
- 3 x

3
- 3 ä 3 x

3
-

ä x
4

- 3 x
4

- 2 ä 2 J1 + ä 3 N 1 - x
2

- 3 ä 6 J1 + ä 3 N x 1 - x
2

-

5 ä 2 J1 + ä 3 N x
2

1 - x
2

- ä 6 J1 + ä 3 N x
3

1 - x
2 F -

1

8 6 J1 + ä 3 N
ä J3 ä + 3 N LogB-3 ä + 3 - 3 x + 5 ä 3 x - 10 ä x

2
+ 3 x

3
+ 3 ä 3 x

3
-

- - + -
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ä x
4

- 3 x
4

- 2 ä 2 J1 + ä 3 N 1 - x
2

+ 3 ä 6 J1 + ä 3 N x 1 - x
2

-

5 ä 2 J1 + ä 3 N x
2

1 - x
2

+ ä 6 J1 + ä 3 N x
3

1 - x
2 F

14

Integrate@ArcSin@xD � H1 + Sqrt@1 - x^2DL, xD

-1 + 1 - x2 ArcSin@xD
x

+
ArcSin@xD2

2

- LogB1 + 1 - x
2 F

15

Integrate@Log@x + Sqrt@1 + x^2DD � H1 - x^2L^H3 � 2L, xD

1

2

1 - x
2

-

1 + x2 ArcSinAx2E
1 - x4

-

2 x LogBx + 1 + x2 F
-1 + x2

16

Integrate@ArcSin@xD � H1 + x^2L^H3 � 2L, xD

x ArcSin@xD
1 + x2

-

ArcSinAx2E
2

17

Integrate@Log@x + Sqrt@x^2 - 1DD � H1 + x^2L^H3 � 2L, xD

2 x LogBx + -1 + x2 F -
-1+x2 I1+x2M LogBx2+ -1+x4 F

-1+x4

2 1 + x2

18

Integrate@Log@xD � Hx^2 * Sqrt@x^2 - 1DL, xD

-1 + x2

x

+

-1 + x2 Log@xD
x

- LogBx + -1 + x
2 F
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19

2 1 + x3

3

-
2

3

ArcTanhB 1 + x
3 F

20

Integrate@x * Log@x + Sqrt@x^2 - 1DD � Sqrt@x^2 - 1D, xD

-x + -1 + x
2

LogBx + -1 + x
2 F
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